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 : نظرية سلوك المستهلكالثانيةالسلسلة حل 

 : الأولحل التمرين 
 قيد الميزانية:   /1

𝐼 = 𝑋𝑃𝑥 + 𝑌𝑃𝑦 ⇔ 124 = 12𝑋 + 8𝑌  
 تحديد شرط التوازن: / 2

شرط تساوي المنافع الحدية للنقود  )مكون من شرطينال  يتحقق توازن المستهلك إذا تحقق شرط التوازن التالي 

 (: الميزانيةوشرط إنفاق كل 
𝑀𝑈𝑥

𝑃𝑥
=

𝑀𝑈𝑦

𝑃𝑦
=  𝜆                                      الشرط الضروري              

                     𝐼 = 𝑋𝑃𝑥 + 𝑌𝑃𝑦              المتمم(  شرط الانفاق(                            

 التالي:الشكل من خلال معطيات التمرين نكتب شرط التوازن ب
              

MUx

12
=

MUy

8
= 𝜆          

             124 = 12𝑋 + 8𝑌              

 : التي تحقق توازن المستهلك (Y)و  (X)الكميات المثالية من السلعتين  إيجاد /3
  بعد حساب   يمكننا تحديد مختلف التوليفات )التوفيقات( التوازنية لهذا المستهلك من خلال الجدول التالي

 :  تي سلعمن الالمنافع الحدية للنقود لكل 
10 9 8 7 6 5 4 3 2 1 𝑄𝑋,𝑌 

24 30 60 72 78 84 90 96 108 120 ℳ𝑈𝑥 

12 14 24 28 32 48 90 120 130 140 ℳ𝑈𝑦 

2 2.5 5 6 6.5 7 7.5 8 9 10 ℳ𝑈𝑥

𝑃𝑥
=

ℳ𝑈𝑥

12
 

1.5 1.75 3 3.5 4 6 11.25 15 16.25 17.5 ℳ𝑈𝑦

𝑃𝑦
=

ℳ𝑈𝑦

8
 

الأول   الضروري  الشرط  الحدية  ت)من خلال  المنافع  أونست (  6للسلعتين عند  ساوي  التوفيقة  التوليفة    نتج 
 وللتأكد من تحقيق التوليفة للشرط الثاني نقوم بالتعويض في قيد الميزانية:  (x,y)(= 7,5)التوازنية التالية 

𝐼 = 12𝑋 + 8𝑌 ⇔ 12 × 7 + 8 × 5 = 124 
ون    124  المثلى لهذا المستهلك والتي تعظم له منفعته في حدود دخله المتاح ومنه الشرط محقق والتوليفة 

 .  )Y(وحدات من السلعة  5و  )X(وحدات من السلعة  7هي 
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 المنفعة الكلية عند نقطة التوازن:  ب احس/ 4
∑ =TU نحصل على المنافع الكلية بجمع المنافع الحدية:  (MU𝑖=𝑛

𝑖=1 )𝑖 المتقطعة لأننا في الحالة 
𝑇𝑈 =  ∑ 𝑀𝑈𝑋

7

𝑋=1
+ ∑ 𝑀𝑈𝑌

5

𝑌=1
 

= (120 + 108 + 96 + 90 + 84 + 78 + 72) + (140 + 130 + 120 + 90 + 48)

= 648 + 528 = 1176 𝑈𝑈 (𝑢𝑛𝑖𝑡𝑠 𝑜𝑓𝑢𝑡𝑖𝑙𝑖𝑡𝑦) 

 : الثاني حل التمرين 
 : تى يكون في الوضع الأمثلح   (Z) ,(Y) ,(X)المستهلك لدخله على السلع الثلاث  إنفاق/ تبيان كيفية  1

= 30 DAZ= PY= PX, P DA= 360 I 

 تحقق الشرطين التاليين:   ضعية التوازن( فلا بد منو ون المستهلك في الوضعية المثلى )حتى يك
𝑀𝑈𝑥

𝑃𝑥
=

𝑀𝑈𝑦

𝑃𝑦
=  

𝑀𝑈𝑧

𝑃𝑧
=  𝜆                                      الشرط الضروري 

             𝐼 = 𝑋𝑃𝑥 + 𝑌𝑃𝑦 + 𝑍𝑃𝑧             المتمم(   شرط الانفاق(                           

𝑀𝑈:  نقوم أولا بحساب المنفعة الحدية من خلال العلاقة  =  
ΔTU

Δ𝑄
… … . .  ثم نطبق شرط  ،  (1)

 التوازن:  
              

MUx

30
=

MUy

30
=  

MUz

30
  

             360 = 30𝑋 + 30𝑌 + 30𝑍              

ℳ𝑈𝑦

60
 ℳ𝑈𝑥

90𝑥
 ℳ𝑈𝑧

30
 ℳ𝑈𝑦

30
 ℳ𝑈𝑥

30
 ℳ𝑈𝑧 ℳ𝑈𝑦 ℳ𝑈𝑥 Τ𝑈𝑧 Τ𝑈𝑦 Τ𝑈𝑥 

𝑄𝑋,𝑌 
1,03 0,80 2 2,06 2,43 60 62 73 60 62 73 1 
0,9 0,78 1,6 1,8 2,36 48 54 71 108 116 144 2 
0,8 0,66 1,2 1,6 2 36 48 60 144 164 204 3 
0,6 0,5 0,8 1,2 1,5 24 36 45 168 200 249 4 
0,53 0,4 0,33 1,06 1,2 10 32 36 178 232 285 5 
0,43 0,23 0,06 0,86 0,7 2 26 21 180 258 306 6 
0,16 0,06 0,33 0,33 0,2 10 10 6 190 268 312 7 

كد من  أوللت  (5, 4, 3) = (x, y, z)توليفة واحدة في هذا التمرين    نجد   ل وعملا بالشرط الأولمن الجدو 
 : حدود الدخل نقوم بالتعويض في قيد الميزانية )الشرط الثاني( أنها محققة لأعظم إشباع في 

36

30
=  

36

30
=

36

30
= 𝟏. 𝟐 

R= 5×(30)+ 4×(30)+ 3×(30)= 360 
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  5  ىوهذا معناه أن المستهلك يبلغ حالة التوازن )يكون في الوضعية المثلى( إذا اقتنالشرط الثاني محقق  
 )هذه التركيبة تستجيب لقيد الدخل(.   (Z)وحدات من 3و  (Y)منوحدات  4و (X) وحدات من السلعة

 مقدار المنفعة المحصل عليه عند التوازن:  / 2 

 ـ: ب اشباع يقدرالمستهلك يحقق مستوى  فان (5, 4, 3) = (x, y, z)التوازنية   من خلال التركيبة السلعية
TU(x,y,z) = TUx=5 + TUy=4 + TUz=3 =∑ 𝑀𝑈𝑋

5
𝑋=1 + ∑ 𝑀𝑈𝑌

4
𝑌=1 + ∑ 𝑀𝑈𝑍

3
𝑍=1  = 285+ 200+ 

144 = 629 UU 

 UU = Units of Utility (وحدة منفعة)ملاحظة:  

 60إلى     (Y) دج وسعر السلعة  90إلى     (X)حساب مقدار الزيادة في الدخل إذا ارتفع سعر السلعة  /3
 :(Z)دج مع ثبات سعر السلعة 

التي تمكن المستهلك من تحقيق    (x, y, z) التركيبة السلعية حديد يتم تقدير مستوى الزيادة في الدخل بعد ت 
 :أقصى اشباع ممكن في ظل الأسعار الجديدة وذلك بتحقق شرط التوازن 

 (x, y, z) حيث نجد التوليفة أو التوفيقةيبين نتائج تطبيق الشرط الأول   (أعمدة الأخيرة 3الجدول أعلاه )
 بالتأكد من تحقيقها للشرط الثاني المتمم كما هم موضح :  ثم نقوم  تحققه     (4 ,3 ,1) =

      
𝑀𝑈𝑥

𝑃𝑥
=

𝑀𝑈𝑦

𝑃𝑦
=  

𝑀𝑈𝑧

𝑃𝑧
                            =< 73 

90
=  

48

60
=  

24 

30
≈ 𝟎. 𝟖  

          𝐼 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦 + 𝑧𝑃𝑧          I= 1×(90)+ 3×(60)+ 4×(30) = 390 
توازني جديد حيث يستهلك وحدة واحدة من  المستهلك هنا وفي ظل     الجديدة يكون في وضع  الأسعار 

 . (Z)ة السلعوحدات من  4و  (Y)السلعةوحدات من  3و  (X)السلعة 

 :مقدار الزيادة في الدخل ∆𝑹 
∆𝑅 = 𝑅′ − 𝑅 ⇒  ∆𝑅 = 390 − 360 ⇒ ∆𝑅 = 30𝐷𝐴 

 في الدخل نسبه الزيادة : 
360 ⟶ 100%,   ⟹     %∆R =

∆R

R
. 100 =

30

360
 . 100         ⇒  %∆R = 8,33 % 

30 ⟶  %∆R                  

 الثالث: التمرين حل 
 : على نفس المعلم   U4, U3, U2, U1مثيل البياني لمنحنيات السواء الت /1
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 غير دقيق التمثيل البياني: 

 
 
 
 
 
 

 خصائص منحنيات السواء:  /2

 منحنيات السواء تنحدر من الأعلى إلى الأسفل باتجاه اليمين.  ✓
 منحنيات السواء محدبة باتجاه نقطة الأصل.  ✓
 . منحنيات السواء لا تتقاطع ✓

 لمنحنيات السواء     MRSxyالحدي للإحلال المعدل /3

✓ MRSxy  :  هو عدد الوحدات التي يكون المستهلك مستعدا للتنازل عنها منY   من أجل الحصول
 بشرط بقاء إشباعه ثابتا Xمن على وحدة إضافية 

 حساب المعدل الحدي للإحلال:   ✓
𝑀𝑅𝑆𝑥𝑦باستخدام القانون    = −

∆𝑦

∆𝑥
= |

∆𝑦

∆𝑥
| =

𝑃𝑥

𝑃𝑦
للإحلال كما هو موضح  نقوم بحساب المعدل الحدي   

 في الجدول التالي: 

TU4 TU3 TU2 TU1 

MRSX,Y Y X MRSX,Y Y X MRSX,Y Y X MRSX,Y Y X 

- 12 7 - 12 5 - 12 3 - 12 2 

3 9 8 6 8 5.5 4 8 4 6 6 3 

2 7 9 1,4 8.3 6 1,7 6.3 5 1,5 4.5 4 

0,7 6.3 10 1,3 7 7 0,7 5 6 0,5 3.5 5 

0,6 5.7 11 1 6 8 0,6 4.4 7 0,5 3 6 

0,4 5.3 12 0,6 5.4 9 0,4 4 8 0,5 2.5 7 

 

 قيد الميزانية:   /4
 
 

𝐼 = 𝑋𝑃𝑥 + 𝑌𝑃𝑦 ⇔ 25 = 2𝑋 + 1𝑌  

12 

1 

A 

C 

E 

U4 

U3 

U2 

U1 

2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 x 

11 
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:  الثنائية التي تحقق التوازن دتحدي/ 5  

التي تحقق   الميزانيةةمن المعروف أن نقطـة التوازن هي نقطـة التمـاي بين منحنى الســــــــــــــواء ومنحنى قيـد 

𝑀𝑅𝑆𝑥𝑦ي:  لشةةرط التوا ن التا = −
∆𝑦

∆𝑥
= |

∆𝑦

∆𝑥
| =

𝑃𝑥

𝑃𝑦
= تمثل نقطة   A(9, 7)  النقطة وعليه فان  2

 الميزانية.التوازن لأنها تمثل نقطة التماي بين منحنيي السواء وقيد 

تحقق شرط الإنفاق الكامل للدخل كما أنها تنتمي إلى أعلى مستوى منفعة يقع على منحنى قيد     Aالنقطة 
 أي تحقق تعظيم المنفعة.   U4الميزانية وهو 

 الرابع: حل التمرين 
 :MRSxy  المعدل الحدي للاحلال /1

MRSxy =
𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=

12𝑋2

1
  

⇒ MRSxy = 12𝑋2 

 :المفضلة لدى المستهلكالسلعة /2
في هذه الحالة يجب التخلي    1و اكبر من المقام  ه 12𝑋2فهذا يعني ان    1أكبر من   𝐌𝐑𝐒𝐱𝐲 كان  إذا

. السلعة المفضلة في هذه الحالة  Xللحصول على وحدة اضافية من    Yعلى اكثر من وحدة واحدة من  
 . والعكس صحيح ،Xهي السلعة 

 الخامس حل التمرين 
 : التي تحقق للمستهلك أقصى إشباع ممكن في حدود دخله (Y)و (X)كمية كل من السلعتين / 1

𝑇𝑈𝑋 = −4𝑥2 + 80𝑥 

𝑇𝑈𝑦 = −2.5𝑦2 + 75𝑦 

 = 7Y= 8, PX, PDA = 96I 
 : التوازن  التوازن( فلا بد منه تحقق شرط ضعية و ون المستهلك في الوضعية المثلى )حتى يك

𝑀𝑈𝑥

𝑃𝑥
=

𝑀𝑈𝑦

𝑃𝑦
 الشرط الضروري                                      

                      𝐼 = 𝑋𝑃𝑥 + 𝑌𝑃𝑦                المتمم(  شرط الانفاق(                         

 أولا نقوم بحساب دوال المنفعة الحدية: 
MUX =

𝜕TU

𝜕X
=

𝜕(−4X2 + 80X)

σX
= −8X + 80 
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MUY =
σTU

σY
=

𝜕(−2.5Y2 + 75Y)

𝜕Y
= −5Y + 75 

 ينتج لدينا جملة معادلتين نقوم بحلها:  توازن المستهلك  ي شرطإنطلاقا من 

      
−8𝑋+80

8
=

−5𝑌+75

7
… … … … … (1)  

      96 = 8𝑋 + 7𝑌   … … … … … … … . (2) 

 د: نج(  1)من المعادلة 
−56𝑋 + 560 = −40𝑌 + 600 ⇒ −40𝑌 = −56𝑋 − 40 ⇒ 𝒀 =  𝟏. 𝟒𝑿 + 𝟏 … … (3) 

 : (( نجد2دلة )افي قيد الدخل )المع Yبتعويض قيمة 
96 = 8𝑋 + 7 × (1.4𝑋 + 1) ⇒ 89 = 17.8 𝑋 ⇒ 𝑿 = 𝟓    

𝑌                     نجد:  (3المعادلة )في  X=5بتعويض  =  1.4 × (5) + 1 ⇒ 𝒀 = 𝟖 
وحدات من  8تتمثل في  ممكن ومنه فإن التركيبة السلعية التي تحقق لهذا المستهلك أقصى مستوى اشباع 

 . X من السلعة اتوحد 5و Y السلعة 

 : دج 4الى 𝑷𝒚   و دج 6الى 𝑷𝒙  التوازن الجديد للمستهلك في حالة إنخفاض إيجاد /2

 ينتج لدينا جملة معادلتين نقوم بحلها:   السعرين الجديدين بتعويض و  توازن المستهلكشرط إنطلاقا من 

      
−8𝑋+80

6
=

−5𝑌+75

4
… … … … … (1)  

      96 = 6𝑋 + 4𝑌   … … … … … … . (2) 

 د: نج(  1)من المعادلة 
−30𝑌 + 450 = −32𝑋 + 320 ⇒ −30𝑌 = −32𝑋 − 130 ⇒ 𝒀 = 𝟏. 𝟎𝟔𝑿 + 𝟒. 𝟑𝟑 … (3) 

 : (( نجد2دلة )افي قيد الدخل )المع Yبتعويض قيمة 
96 = 6𝑋 + 4 × (1.06𝑋 + 4.33) ⇒ 𝑿 = 𝟕. 𝟔𝟖    

𝑌               نجد:   (3في المعادلة ) X قيمة بتعويض  =  1.06 × (7.68) + 4.33 ⇒ 𝒀 = 𝟏𝟐. 𝟒𝟕 

 ةوحد 12.47تتمثل في  ممكن التركيبة السلعية التي تحقق لهذا المستهلك أقصى مستوى اشباع ومنه فإن 
 . X من السلعة ةوحد 7.68و Y  من السلعة

 : 6حل التمرين رقم 
 : شباع المستهلكإ تعظم التي (Y)و (X) إيجاد كمية كل من/ 1
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 التوازن:  يطشر باستخدام طريقة .أ

 : التوازن  التوازن( فلا بد منه تحقق شرط ضعية و الوضعية المثلى )ون المستهلك في  حتى يك
MUx                                  نجد: التوازن   يبتطبيق شرط

PX
=

ΜUy

Py
                 

I = xPx + yPy                                                                                      
 

Μ𝑈𝑋 =
𝜕𝑇𝑈

𝜕𝑥
 ⇒ 𝑀𝑈𝑥 =

1

3
𝑦 ,                       𝑀𝑈𝑌 =

𝜕𝑇𝑈

𝜕𝑦
  ⇒ 𝑀𝑈𝑦 =

1

3
𝑥 

 توازن المستهلك ينتج لدينا جملة معادلتين نقوم بحلها:   ي شرطمن  انطلاقا

       
1

3
𝑦

4
=  

1

3
𝑥

10
… … … … … (1)  

      400 = 4𝑥 + 10𝑦   … … … … … … … . (2) 

 

   :( نجد1المعادلة )من  انطلاقا
Μ𝑈𝑥

4
=

Μ𝑈𝑦

10
  ⟹   

1
3 𝑦

4
=  

1
3 𝑥

10
   ⟹

𝑦

12
=

𝑥

30
  ⇒ 30𝑦 = 12𝑥 ⟹ 𝑥 =

30𝑦

12
⟹ 𝑥 =

5𝑦

2
… (3) 

 
 نجد:  (2) قيد الميزانية( في معادلة 3بتعويض )

 400 = 4𝑥 + 10𝑦  ⇒ 400 = 4 ×
5𝑦

2
+ 10𝑦 ⇒ 400 = 20𝑦 ⇒ 𝒚 = 𝟐𝟎 

 
𝒚 وبتعويض  =  نجد:   (3) المعادلة في 𝟐𝟎

𝑥 =
5𝑦

2
=

5 × 20

2
   ⇒ 𝒙 = 𝟓𝟎 

 : جباستخدام طريقة لاغران  .ب
ℒ = 𝑇𝑈 + 𝜆(𝑅 − 𝑥𝑃𝑋 − 𝑦𝑃𝑌) 
ℒ =

1

3
(𝑥𝑦) + 𝜆(400 − 4𝑥 − 10𝑦) 

 حساب المشتقات الجزئية الأولى: 
𝜕ℒ

𝜕𝑥
= 0 ⇒

1

3
𝑦 − 4𝜆 = 0 ⇒ 𝜆 =

1

12
𝑦 … … … … … (1) 

𝜕ℒ

𝜕𝑦
= 0 ⇒

1

3
𝑥 − 10𝜆 = 0 ⇒ 𝜆 =

1

30
𝑥 … … … … . (2) 
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𝜕ℒ

𝜕𝜆
= 0 ⇒ 400 − 4𝑥 − 10𝑦 = 0 … … … … … … … (3) 

 ( نجد: 2( و)1بالمساواة بين )
1

12
𝑦 =

1

30
𝑥 ⟹  𝑥 =

5𝑦

2
… … … … … … . . … … … . (4) 

 نجد:  (3)في  (4) بتعويض  
400 – 4 (5𝑦

2
) – 10y = 0 

⇒ 400 − 20𝑦 = 0  ⇒ 𝑦 =
400

20
  ⇒   𝒚 = 𝟐𝟎 … … … … … … (5) 

𝑥                                    نجد: (4) في المعادلة (x) بتعويض قيمة =
5𝑦

2
 ⇒   𝒙 = 𝟓𝟎 

من   ة وحد  20تتمثل في    ممكن  ومنه فإن التركيبة السلعية التي تحقق لهذا المستهلك أقصى مستوى اشباع 
 . (X) وحدة من السلعة  50و ( Y) السلعة 

 هذه الطريقة من معادلة الميزانية:: تنطلق الطريقة التعويضية .ج

 

I = 4x + 10y…….. (1) 

 : x بدلالة y نستخرج من هذه المعادلة معادلة 

 

𝑦 =  
400 − 4𝑥

10
=  40 −

2

5
𝑥 … … … . (2) 

 الكلية في دالة المنفعة  ( 2)ض يعوبت

  TU=
1

3
(𝑥𝑦) =

1

3
𝑥 (40 −

2

5
𝑥) =

40

3
𝑥 −

2

15
𝑥2 

 

 المشتقة الاولى لهذه الدالة هي: 

𝑇𝑈′ =  𝑓′(𝑥)  =  
40

3
 −  

4

15
𝑥 

 

′𝑇𝑈الشرط الأول لتعظيم دالة المنفعة هو أن تكون:   =  𝑓′(𝑥) = 0 

𝑈′ =  
40

3
 −  

4

15
𝑥 =  0 ⇒  

40

3
 =  

4

15
𝑥 ⇒  𝑥 =  

600

12
⇒  𝒙 =  𝟓𝟎 

  
 وبما أن: 

𝑦 = 40 −
2

5
𝑥 ⇒ 𝑦 =  40 −  

100

5
 ⇒  𝒚 =  𝟐𝟎 

′′𝑇𝑈ونتحقق من الشرط الثاني:   = 𝑓′′(𝑥)  < 0 

𝑇𝑈′′ = 𝑓′′(𝑥) =
4

15
 

   اذن نستطيع القول إن المستهلك يحصل على منفعة عظمى إذا استهلك التوليفة:

(x,y) = (50, 20)           
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 : وحدة نقدية 2وإيجاد تأثير زيادة الدخل بـ ( λالمعنى الاقتصادي لمضاعف لاغرانج ) /2

  مضاعف لاغرانج  (λ:)  منفقة:   هو المنفعة الحدية للدخل )النقود(، أو منفعة آخر وحدة من الدخل              
λ =

𝜕𝑇𝑈

𝜕𝐼
=

Δ𝑇𝑈

Δ𝐼
= Μ𝑈𝐼 

 ويعني أيضا مقدار مساهمة كل وحدة نقدية في المنفعة الكلية.
   وحدة نقدية 2تأثير زيادة الدخل بـ : 

 λتقات الجزئية لدالة لاغرانج نستخرج قيمة  المش من خلال 

λ =
1

12
𝑦 =

1

30
𝑥 =

20

12
=

50

30
= 1,66  

  Δ𝑅 = 2 ⇒  𝜆 =
Δ𝑇𝑈

Δ𝑅
  ⇒   𝜆Δ𝑅 = Δ𝑇𝑈 ⇒ Δ𝑇𝑈 = 2𝜆 

⇒ 𝚫𝑻𝑼 = 𝟑, 𝟑𝟐 𝑼𝑼 
 : لسابعاحل التمرين 

𝑇𝑈 = (𝑥𝛼 𝑦𝛽) 

 يقدر بـ:  ( المنفعة)فإن مقدار زيادة لإشباع   %10ترتفع بـ  (X)تبقى ثابتة وأن  (Y)بافتراض أن / 1

%ΔX =  10%𝑥 
%Δ𝑥𝛼 =  (10%𝑥)𝛼 

𝑇𝑈 = 𝑥𝛼 𝑦𝛽    ⇒  Δ𝑇𝑈 = (10%𝑥)𝛼  𝑦𝛽                     
Δ𝑇𝑈 = 10%𝛼 𝑥𝛼 𝑦𝛽 
Δ𝑇𝑈 = (10%)𝛼 𝑇𝑈 = 0,1𝛼  

    0,1𝛼في المنفعة هو   مقدار الزيادة

 :/ إيجاد دوال الطلب على السلعتين 2

 بتطبيق شرط التوا ن نجد: 

{

Μ𝑈𝑥

𝑃𝑥
=

Μ𝑈𝑦

𝑃𝑦

𝑅 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦

     ⇒ {

𝛼𝑥𝛼−1 𝑦𝛽

𝑃𝑥
=

𝛽𝑥𝛼 𝑦𝛽−1

𝑃𝑦

𝑅 = 𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦

     

⇒
𝑃𝑥

𝑃𝑦
=

𝛼𝑥𝛼−1 𝑦𝛽

𝛽𝑥𝛼 𝑦𝛽−1
 

⇒
𝑃𝑥

𝑃𝑦
=

𝛼𝑥−1

𝛽𝑦−1 =
𝛼𝑦

𝛽𝑥
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⇒ 𝑃𝑥(𝛽𝑥) = 𝑃𝑦(𝛼𝑦) 

⇒ 𝐱 =
𝛂𝐲𝐏𝐲

𝛃𝐏𝐱
… … … … … (1) 

 نجد:  )الإنفاق( ( في قيد الدخل1بتعويض المعادلة )

𝐼 =  𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦   ⇒ 𝐼 = 𝑦𝑃𝑦 +
𝛼𝑦𝑃𝑦

𝛽𝑃𝑥
 . 𝑃𝑥   ⇒  𝐼 = 𝑦𝑃𝑦 +  

𝛼𝑦𝑃𝑦

𝛽
 

⇒ 𝐼 = 𝑦𝑃𝑦 + 𝑦𝑃𝑦 (
𝛼

𝛽
) ⇒ 𝑅 = 𝑦𝑃𝑦 (1 +

𝛼

𝛽
) 

⇒          (yدالة الطلب على السلعة )                                         𝒚 =
𝑰

𝑷𝒚(𝟏+
𝜶

𝜷
)

… … … … (𝟐) 

 نجد:  x))( أي 1( في المعادلة )2بتعويض المعادلة )

𝑥 =
𝛼𝑦𝑃𝑦

𝛽𝑃𝑥
  ⇒ 𝑥 = (𝛼𝑃𝑦.

𝐼

𝑃𝑦(1 +
𝛼
𝛽

)
) 𝛽𝑃𝑥⁄  

⇒ 𝑥 =
𝛼𝐼

1 +
𝛼
𝛽

 .
1

𝛽𝑃𝑥
⇒ 𝑥 =

𝛼𝐼

𝛽𝑃𝑥 + 𝛽𝑃𝑥.
𝛼
𝛽

=
𝛼𝐼

𝑃𝑥(𝛽 + 𝛼)
 

⇒              (xومنه دالة الطلب على السلعة )                                 𝒙 =
𝜶𝑰

𝑷𝒙(𝜶+𝜷)
   

 : / إيجاد التوليفة الاستهلاكية المثلى وتحديد مستوى لإشباع المحصل عليه3

α = β = 0,5     , 𝐼 = 200     , 𝑃𝑦 = 10     , 𝑃𝑥 = 5 
Τ𝑈 = 𝑥0.5 𝑦0.5    

𝑥 =
𝛼𝐼

𝑃𝑥(𝛼 + 𝛽)
=

0,5(200)

5(0,5 + 0,5)
⇒ 𝒙 = 𝟐𝟎 

𝑦 =
𝐼

𝑃𝑌(1 +
𝛼
𝛽

)
=

200

10(1 +
0.5
0.5

)
 ⇒ 𝒚 = 𝟏𝟎 

 . yوحدات من السلعة  10و xوحدة من السلعة  20قتناء إأي أن المستهلك يحقق التوازن عند  
(x, y) = (20, 10) 

 : مستوى الإشباع

𝑇U = xα yβ   ⇒ TU = x0,5 y0,5 =  200,5 100,5   ⇒ TU = 14.14 UU 
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 : إثبات أنه أعظم إشباع

𝐼 = 𝑥𝑃𝑥 + 𝑦𝑃𝑦 ⇒ 𝐼 = 20(5) + 10(10) ⇒ 𝑹 = 𝟐𝟎𝟎 

 تحقق قيد الدخل. (20, 10) = (x, y) أي أن التوليفة السلعية 

 : الثامن التمرين حل 
 معادلة قيد الميزانية / 1

I = xPx + y𝑃𝑦 ⇒ 60 = 6𝑋 + 3𝑌 

 بين السلعتين: للإحلالالمعدل الحدي  /2

𝑀𝑅𝑆𝑥𝑦 = ⌈
Δ𝑦

Δ𝑥
⌉ =

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=

2
1
4 𝑋𝑌

1
4 𝑋2

=
2𝑌

𝑋
 

 : التركيبة المثلى التي تعظم اشباع هذا المستهلك /3

 في هذه الحالة نستعمل علاقة شرط التوازن:  
𝑀𝑈𝑥

𝑃𝑥
=

𝑀𝑈𝑦

𝑃𝑦
 

 

𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=

𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒

2𝑌

𝑋
=

6

3
⇒ 𝑌 = 𝑋 

 نعوض في قيد الميزانية:   

60 = 6𝑋 + 3𝑌 ⇒ 9X=60 ⇒ X= 6.66 

⇒ X=Y ⇒  Y= 6.66 

 ( 6.66 ،6.66)=( X, Yتوليفة التوازن هي: )

  :السلعتيندوال الطلب على  /4

السلعتين   الطلب على  دوال  المستهلك  توازن  المتغيرات    Yو  Xنستخرج  من علاقة شرط  ترك كل  مع 
 .مجاهيل

 Yدالة الطلب على السلعة  ✓
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𝑀𝑈𝑥

𝑀𝑈𝑦
=

𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒

2𝑌

𝑋
=

𝑃𝑥

𝑃𝑦
⇒ 𝑋 = 2𝑌

𝑃𝑦

𝑃𝑥
 

 علما ان:  

𝐼 = 𝑋𝑃𝑥 + 𝑌𝑃𝑦 ⇒ 𝐼 = 𝑃𝑥 (
2𝑌𝑃𝑦

𝑃𝑥
) + 𝑌𝑃𝑦 ⇒ 𝐼 = 3𝑦𝑃𝑦 ⇒ 𝒀 =

𝑰
𝟑𝑷𝒚

  

بدلالة دخل المستهلك وسعرها حيث هي في علاقة عكسية مع هدا  Yنلاحظ ان دالة الطلب على السلعة 
 الاخير.
  Xدالة الطلب على السلعة  ✓

 

𝑋 = 2𝑌
𝑃𝑦

𝑃𝑥
⇒ 𝑋 = 2

𝐼

3𝑃𝑦

𝑃𝑦

𝑃𝑥
⇒ 𝑿 =

𝟐𝑰

𝟑𝑷𝒙
 

ا الاخير. ذالدخل وسعرها حيث هي في علاقة عكسية مع ه  بدلالة X نلاحظ ان دالة الطلب على السلعة  
 دوال الطلب نلاحظ ان السلعتين مستقلتين عن بعضهما البعض. لال خمن 

 
 

 


