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o Les lois fondamentales de |'électrostatique

L'électrostatique est la branche de la physique qui étudie les phénoménes créés par des
charges électriques statiques. On dit qu’un systtme est enrégime électrostatique lorsqu’il
n'y régne aucun champ magnétique. La charge électrique du systéme est immobile, et est
conservée lors de toutes les interactions. 5a valeur est mesurée en coulomb (symbole C).

Loi de Coulomb

DEFINITION o
Deux particules ponctuelles portant re- (:_f}" 3”___:)
spectivement les charges g et ¢, placées B q q'
dans le vide, exercent l'une sur l'autre HL = e kAl
une force appelée force de Coulomb.
Cette force est portée par la droite e
joignant les deux particeles, et a pour CE_ '_ E) .
expression : F = : ﬂ, qn—:,\-—(—c_ 1

aney o M Fon F0)©

ol r est la distance entre les deux partic-

I y _ o _ m -
ules, et ¢, = s e e e (e o Flgure‘ 1 Forcesd:nteracttmn
coulombienne entre deux particules

i
stante électrique du vide (appelée aussi chargées situées aux points M et O.

permittivité du vide).
« Lorsgue les charges g et ¢’ sont de méme signe, les deux particules se repoussent.
« Lorsque les charges g et ¢’ sont de signes contraires, les deux particules s'attirent.

Champ électrique et potentiel électrique. En considérant |'une des deux par-
ticules : par exemple, la particule située au point M, porteuse de la charge g, on peut
exprimer la force de Coulomb subie par cette particule de la maniére suivante :
F(M) = gE(M)
!

ol la grandeur physique E(M) =

- mprésente le champ electrique qui régne
dmer-

au point M. En fait, E(M) est le champ électrique créé en M par la particule située au
point O et de charge g'.

De maniére plus générale, |'effet d'une répartition statique de charges créant un
champ £ sur une charge g placée au point M est une force :

E— B —

F=gqF
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ol le champ électrique E(M) est aussi appelé
champ électrostatique, grandeur qui se mesure en
V.m~',

La loi de Coulomb est en fait applicable a toute
distribution de charges statiques. Par exemple, dans
le cas d’une distribution de charge répartie dans un
volume ¥, avec une densité volumique de charge p.
le champ électrique crée par cette distribution en un
point M de I'espace environnant s"écrit :

t(M]— /// dT— /// Figure 2
me (V) ‘hEu (V) ” °

ot 7 = QM = Fy; —Fy. et pdT représente la charge contenue dans le volume élémentaire
dt centré en un point Q du volume ¥,.

En utilisant r% = gradg (%) = —grad (%) on peut exprimer le champ E dela

maniére suivante :

— 1 — ¢ ] i
EM) = — rad [ = ) pdT = —grad( V'),
D 4“”‘///[%}@3 (-*')p N grad(¥),
avec HM}_F/// —cl'r
0 Wnr

Le champ électrostatique est donc un champ de gradient; ce qui implique que

otE =0

Plus généralement, a tout champ électrostatique, on peut associer un potentiel
électrigue V' (aussi appelé potentiel électrostatique) donné par la relation

E = —grad(V').

Le potentiel V' se mesure en volt.

2. Loide Gauss

a) Forme intégrale

Considérons une région de méme nature que le vide, mais qui contient des charges
immobiles. La loi de Gauss stipule que « le flux du champ électrique a travers une sur-
face fermée S est proportionnel a la charge totale Q,,, se trouvant a I'intérieur de cette

surface » :
= e = = ant
E-dS = E-AidS = —,
§ 5 Ep

ol 7 est perpendiculaire & la surface S en chaque point de S, etest dirigé vers I’extérieur
de §.
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b) Forme locale

Supposons que la charge Q. soit uniformément répartie & 'intérieur du volume V
int
délimité par S, avec une densité volumique de charge p. La loi de Gauss s’ écrit alors

// E’-d?:// E‘-ﬁdj:i/// o dr.
JJS s JJ o5 En JJJ v

D autre part, d aprés le théoréme de la divergence, // E-dS= /// div(E) dT.
JJ s JIS v

En comparant ces deux expressions, on déduit la forme locale de la loi de Gauss :

divE = 2

Eo

e Rappel des lois fondamentales
de la magnétostatique

2.1 Loi de Biot-Savart

a) Champ d’'induction magnétique

Lorsqu'un courant constant traverse un conducteur électrique de longueur élémen-
taire d/. ce conducteur crée en tout point M de I'espace environnant un champ
d’induction magnétique donné par :

(o Mord AT
4 2
ol r est la distance séparant |’ élément de courant du point M, @ =7/r, et
1, = 47 x 1077 H.m~! est la perméabilité du vide.
Cette loi démontre ainsi que les courants électriques sont des sources de champ
magnétique.

b) Potentiel vecteur

La loi de Biot-Savart étant applicable a toute distribution de courants statiques, si on
considére une distribution de courants répartis dans un volume V), avec une densité vo-

—

lumique de courant j, le champ B créé par cette distribution en un point M de I'espace

environnant s’ écrit :
— i AT
BM) = =2 /// ALY
dc fSS oy, PP

oll F = Fy — Fg. et jdT représente le courant contenu dans le volume élémentaire dt
centré en un point Q du volume Vj,.
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—

. r e -
En utilisant r_3 = gradg(1/r), avec ¥ = QM, le

champ s’écrit :

an———:ﬂy';hgm )d
Va

L'utilisation de 1’ identité
rot(f @) = frotd —a A gradf, conduit a :

Bov = 22 /// mt(r)d—r_ /// w7,

Dans I"élément de volume dr, le vecteur j est pra-

Figure 3

tiquement constant, ce qui implique que rot j = 0, et

conduit &
B — o —(J R
B(M) = 4H///Phlnt(;)dT_lnt(A),
avec AQM}— Ho /// —dT

Le champ magnétostatique B est donc un champ de rotationnel. On en déduit que

div B =0

Plus généralement, a tout champ B, on peut associer un champ vectoriel A, appelé
« potentiel vecteur », donné par la relation

B =10t A.
2.2 Loid'Ampere

Cette loi est une conséquence de la loi de Biot et Savart.
Elle confirme que les courants électriques sont des sources *
de champ magnétique.

B} B
a) Forme intégrale B ——F —
- - L=
La circulation du champ B le long d une courbe I', est pro- B
B

portionnelle au courant traversant la surface § délimitée par

- = - — Figure 4-Lignes de
_#-FB rdi =y ,//sj + dS. champ maghétique.

la courbe I :
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b) Forme locale

[Yaprés le théoréme de Stokes, %E cdl = // ot B - ds.
5

r J.
Soit // HE'E=LI13//}'EE[C[DHD
JJ s JJ s

rot B = ”'{J

Cette équation montre que la densité de courant j crée un champ B qui tourne autour
de j (qui se confond alors avec |"axe de rotation de B).

Récapitulatif.
divE = p/Ep rotE = 0, divB=0 ot B = uql,:r?.

Ce récapitulatif montre qu’en régime stationnaire (indépendant du temps).

+ les champs électriques et magnétiques sont complétement découplés:
+ le champ électrique ne peut étre créé que par des charges €lectriques:

+ le champ magnétique ne peut étre créé que par des courants électriques.

Passage en régime variable

1 Charges et courants volumiques

En pratique il est impossible d’isoler les champs respectifs créés par les différentes
particules qui constituent la matiére. Pour appliquer les lois fondamentales de 1'élec-
tromagnétisme dans les milieux matériels, il est indispensable d’infroduire un modéle
plus adapté : le modéle volumique. Cela consiste 4 s’intéresser aux effets de la charge
contenue dans un petit volume du milieu entourant un point M. Il importe de remarquer
qu'un tel volume, bien qu’il soit élémentaire au sens mathématique du terme, contiendra
en général un nombre immense de charges particulaires. L'échelle caractéristique de ce
volume, intermédiaire entre I'échelle microscopique et |'échelle macroscopique, est
appelée échelle mésoscopique. Les grandeurs qui y sont associées (densités de charge.
densités de courants et champ électromagnétique) sont dites nivelées ou moyennées; ce
qui signifie qu’elles indiquent une valeur moyenne a cette échelle, leurs fluctuations au
niveau microscopigue pouvant étre trés grandes.

Ainsi, au volume élémentaire dt, on associe la charge dg qu'il contient et on pose :
dg = p(M, 1) dt
ol p(M, 7) est la densité volumique de charges au point M, dépendant de ce point et
du temps, et exprimée en C.m™,

En outre, une partie de ces charges peut étre animée, par rapport a un référentiel R lié
au systéme, d une vitesse 7. Le vecteur densité de courant j(M, 1) est alors défini par :
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JML1) = p, (M,1) T(M. 1)

ol p,, représente la densité de charges mobiles, qui n’est pas nécessairement égale a
= . -
p - j(M,r) s’exprime en A.m™".

Le flux du vecteur j(M, r) & travers une surface S quelconque représente I'intensité /
du courant & travers cette surface :

- = — d
s dr

ol dg, est la quantité de charge qui traverse la surface dS pendant le temps df

2 Loi de conservation de la charge

a) Forme intégrale

Considérons un volume V contenant une quantité
de charge Q, délimité par une surface fermée S .
En supposant que cette surface ne soit pas étanche
(c'est-a-dire, que des charges puissent la traverser),
alors le volume V' contient une quantité

Figure .5

de charge susceptible de varier au cours du temps, qui s"écrit :

Q(r}—/// o(M. 1) dt. Soit —Q //f a”d

Le principe de conservation de la cllal ge consiste a4 affirmer
qu’'en I"absence de toute création ou disparition de charges
al'intérieur du volume, toute variation de la charge contenue
dans le volume V' ne peut étre due qu'au fait que certaines
charges ont franchi la surface S .. Lorsqu’une telle variation se

I

Figure .6

produit, le mouvement des charges qui franchissent la surface

Sy donnent lieu a un courant [ = // } . ds.
‘S'r’

Avec la convention habituelle d’orientation de I'élément dS d’une surface fermée
vers |'extérieur du volume qu'elle délimite, ce courant est positif quand globalement
des charges sortent du volume V. Dans ce cas, le volume V voit sa charge diminuer
(dQ < 0). On peut donc écrire que

T ze= ] 75w
ff ardv=- ff.;

Cette équation est '« équation de conservationde la charge », exprimée sous sa forme
intégrale.
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b) Forme locale

D’ autre part, d aprés le théoréme de la divergence,

// j-i?:/x/:mﬁdT
JJ s, JJI) v
- d
s0it /// dim-‘jd’r:—/// —pd'r.
JIS v JJJ v oot

’expression locale de la loi de conservation de la charge s'écrit donc :

dmj+EE=n
at

3 Equation de Maxwell-Ampére

En 1864, James Maxwell a pointé une incompatibilité entre I’équation de conservation

- dp — -
de la charge (divj + EI_E‘ = () et le théoréme d’Ampére (rot B = /). En effet,

oi(B) = . Soit div |[i(B)| =u,div] et divi=0.

Maxwell a alors proposé de modifier le théoréme d’Ampére de la maniére suivante :

—

— — - dE
rot(B) = W,/ + 1, “037

Cette équation, connue comme étant |’éguation de Maxwell-Ampére, se distingue

A . . . aE . .
du théoréme d’Ampére par la présence du terme L €03, ajouté par Maxwell. Ce
r

terme supplémentaire, appelé « courant de déplacement », assure la compatibilité de
I'équation de Maxwell-Ampére avec la loi de conservation de la charge.

4. Loide conservation du flux magnétique

Le flux du champ d’induction magnétique B a travers toute surface fermée est toujours
nul.

a) Forme intégrale

// B.3 =0
of o 5
b) Forme locale

Daprés le théoréme de la divergence. // B-dS = /// div B dr, et donc
JJ s SIS v

divB =0
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5 Loi de lI'induction électromagnétique de Faraday

Forme intégrale.La loi de Faraday stipule que lorsqu'un
circuit électrique est soumis & un flux magnétique variable,
®(r), généré d’ un champ magnétique B, ce circuit acquiert une
force électromotrice (f.e.m) U/ proportionnelle a la variation
temporelle du flux magnétique :
_do

dr
Le signe « — » correspond a la loi de Lenz, qui stipule que la

¥

f.e.m induite dans le circuit s‘'oppose par ses effets a la cause
qui lui donne naissance. La loi de Faraday peut étre mise en
A n . ' . ' ] g et ] .
évidence par la mise en rotation d’un aimant au voisinage d’'un Figure 7
bobinage.

Forme locale. Considérons une surface £ immobile, délimitée par un contour[, placée
dans une région ol régne un champ magnétique variable B (figure 7 ). Le flux de B

O = // B - HdE,
o o ¥

ou 7 est la normale & I'élément de surface dX = dX#. Les variations de flux de B a
travers la surface X créent un champ électrique induit £ dont la circulation le long du

atravers ¥ est :

contour " détermine la f.e.m induite L.

u:fz.ﬁ
r

[Yaprés le théoréme du rotationnel, ona: U = jé E-dl = / rot £ - idE
r

oS o ¥
Par ailleurs, U = —9%2 - _ 4 // B-7ds=— // 98  sas.
dr dr JJ = JJ = o

En comparant ces deux derniéres expressions, on déduit la relation suivante :

B —

Cette relation, qui a €t€¢ mise dans sa forme locale par Maxwell, est appelée équa-
tion de Maxwell-Faraday. Elle constitue 'une des quatre équations de Maxwell, et
est considérée comme 'un des postulats de I'électromagnétisme.
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o Equations de Maxwell

Les équations de Maxwell sont des lois fondamentales de la physique. Elles constituent
les postulats de base de |'électromagnétisme. Elles traduisent sous forme locale dif-
férents théorémes (Gauss, Ampére, Faraday) qui existaient de maniére indépendante
avant que Maxwell ne les réunisse sous la forme d’équations intégrales.

Equation de Maxwell-Gauss. Cette équation locale décrit comment un champ
¢lectrique E est généré par des charges électriques :

dME=§
(1]

Equation de Maxwell-Flux magnétique. Cette équation énonce que les lignes de
champ magnétique B sont obligatoirement fermées, et qu’'il n'existe aucune « charge
magnétique » analogue a une charge électrique.

div(B) = 0

Equation de Maxwell-Faraday. Cette équation décrit comment la variation d’un
champ magnétique peut créer un champ électrique. Par exemple, un aimant en rotation
crée un champ magnétique variable qui génére un champ électrique.

Equation de Maxwell-Ampére. Cette équation énonce que les champs magnétiques
peuvent étre générés de deux maniéres : par les courants électriques (c’est le théoréme
d’Ampére), ou par la variation d'un champ électrique (c’est I'apport de Maxwell sur
cette loi).

B —

— - dE
rot(B) = Lyj + Wy v

les équations de Maxwell-Faraday et Maxwell-Ampére, énoncent respectivement
que la variation d’un champ magnétique crée un champ électrique et que la variation
d'un champ électrique crée un champ magnétique. Par conséquent, ces deux équations
permettent la propagationd’ondes électromagnétiques auto-entretenues, y compris dans
le vide (en I'absence de charges et de courants).

Les équations de Maxwell font intervenir les grandeurs physiques suivantes :

+ Le champ électrique E, qui s’exprime en V.m™' ;

= * o - . . T =2
Le champ d’induction magnétique B, qui s'exprime en T ou Wh.m™ ;

La densité de charge électrique p, qui s’exprime en C.m™ ;

s - . - . . -3
La densité de courant électrique j, qui s’exprime en A.m™ "

Les constantes fondamentales du vide : g et L.
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€) Méthode des potentiels scalaire et vecteur

1 Relations champ-potentiels

Les équations de Maxwell qui ne contien nent pas de termes de source matérielle (charge

Electrique el courants) sont les suivantes : divE = 0 et H(Ej = —%_ Sachant
que B = EE, on peul écrire que ﬁ(f} = B Z}LA = ﬁ(—%—ﬂ) et done
t t

— A’ —_ —
rot (E + ?) = [}, ce qui montre que £ + 0A/dr est un champ de gradient. Pour retrouver

I'expression habituelle de | électrostatique, il suffit de poser que E + 34 /3t = —grad ¥, soiL
- — aA
E=—gradV — —
& ot

On remargue gu'en régime variable E dépend i la fois de V et de A, alors que la relation
entre Bet A garde la méme expression qu’en régime statigue :

B=rlA

o Résolution directe des équations de Maxwell dans le vide

1 Cas d'un milieu vide contenant par endroit des charges et courants

Dans un tel milieu les équations de Maxwell 8" écrivent :

divE =p/e, TGIE) = _98 div(B) =0 ol B) = u,j + LLHEHZ—E
) > 0 ofo;

Equation de propagation du champ E.

En appliguant la formule du double rotationnel au champ E. nous obtenons :

ﬁ[ﬁ ('E)] = zrad [u'n- (E)] _AF w

— ami( B =
rad -QEEI - AE =rol _aB ——L}——Lha——u E_EEIE_E
g P& = At o1 = —Ho, 0¢03 3
. - 1% o
Donc AE — ET = LL,_:,E +zrad |p/eq)
Equation de propagation du champ B
On appligue la formule du double rotationnel au champ B -
ol [ﬁ (_E}] = grad [d'n‘ (_E}] —AB a
—jE—T(LL—'—LL £ E!IE) = u,rol + Lo £ gtk = Lhm—u £ ’B
= .r..u" r..*f.?arf-wa’ 0503, = HoOU 00T
Done AB - ?? = — Lol

10
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2 Cas duvide en |'absence de charges et courants

Enposant: p = (et |}| = (), on déduit les équations de propagation des uham-pr-; Eet B dans le vide :

= 19E _
AE-—=—===10
= 13'B _
AB- ——===0

3 Propagation d'une onde plane dans le vide

Les solutions des éguations sont nombreuses. Considérons par exemple une propagation suivant I'axe Oz.

1l résulte des équations gue les composantes des champs E et B obéissent i I"éguation d’onde du type :

M 1 M -0
222 At

o 1 désigne I'une des composantes de E ou B.

La solution de type onde plane peut ére représentée par une combinaison de la forme :

= flt—z/c)+glt+2/c)

ol le terme f(t — z/c) représente une onde se propageant dans le sens des z positifs, et
le terme g(f + z/c) une onde se propageant dans le sens des z négatifs.

Quelle gque soit la direction de propagation d’une onde plane, on montre facilement que :
o les champs E et B sont perpendiculaires entre eux ;

« chacun des deux champs est perpendiculare 4 la direction de propagation.

Une onde plane sinusoidale monochromatique peut ére représentée en notation réelle par:
¢=¢ums(wr-i-?) (2.21)

ol k est le vecteur d'onde, et w la pulsation de 'onde. En notation complexe, on peul représenter cetle onde par

=1, exp [e(:.ur - r}]

Cette notation complexe conduit 4 :
E1_|_>=—EE'L|.? i1_|_r=.g'u:_|_;'|_|_r
ot
Les éguations de Maxwell se mettent alors sous la forme
% - E:ﬂ, Ehf:w_ﬂ, k- B =}, EmnB= —u[_,.E[_,LUE
L'équation de propagation n’admet une solution de type onde plane que si:

J—
k= ugw

Cette relation est la relation de dispersion des ondes planes dans le vide.

11
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Bilan énergétique local

Les ondes électromagnétiques transportent de 1’ énergie. La propagation de cette énergie
se ressent dans de nombreuses situations de la vie quotdienne, comme par exemple, lors
d'une exposition aux rayons solares ou au rayonnement d’ une source chaude, lorsgqu’on
fait chauffer un aliment dans un four & micro-ondes, ou lorsqu’on capte les émissions
d'une station de radio ou de télévision. On peut donc dire gu’en tout point ol régne un
champ électromagnétique, il existe une certaine densité d’énergie électromagnétique.

En admettant gqu’en tout point de |'espace ol existe un champ électromagnétique
( E, B), on puisse définir une densité volumique d*énergie électromagnétique wf x,v, 2. 1),
alors un domaine fini & hmité par une surface S, contiendra par hypothése, & I"instant

f, une énergie électromagnétique

L =/// wix, y, 2, 0t
&

Cette énergie contenue dans le domaine % peut varier au cours du temps pour deux
FAISONS.

(1) Les charges contenues dans % subissent les forces
crééés par le champ électromagnétigue, et regoivent donc de
I"énergie du champ électromagnétique ; ce qui a pour effet
de diminuer I"énergie U. Plus précisément, si p est la den-
sit# volumigue de charges, un volume élémentaire dt animé
d’une vitesse ¥ subira la force :

df:pd':x(E+En§}.

Le travail recu par ces charges pendant le laps de temps dr
oil les charges se sont déplacées de dI = ridr est :

dW, =df - Ddi=pdt E - Bdr = j - Edrdr,
oil j = pv est le vecteur densité de courant. D" aprés le théoréme de I"énergie cinétique,
ce travail recu provogue une variation de "énergie cinftigue de ces charges : dE, = dW
Dans tout le domaine 2, la variation d’énergie par unité de temps correspond i la puissance
recue du champ électromagnétique par les charges mobiles, 4 savoir :

P dW, 1:1.!:."‘,_.1:1 - =
| =—= T= - Edt.
dr dr
F F

(11) D7 autre part, comme il n’exisle aucune raison pour gue I"énergie du champ élec tromagnéligue

reste confinde dans un domaine fini de 'espace, une partie de cette &nergie peul entrer ou
sortir du domaine %. Autrement dit, au cours du temps, une partie de I'énergie électromagnétique

traverse la surface § délimitant le domaine %7,
Pour I'exprimer on peut, sans restreindre la généralité du probléme, se placer dans la  situation
ol I'énergie sort de &

12
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On peut définir la gquantté d’énergie qui traverse un élément de surface ds pendant
I'unité de temps, comme étant le flux & travers d.S d’un certain vecteur T puissance
gui s’ échappe du domaine % en franchissant la surface 5 est donc :

P2=//.£?5
5

La puissance totale perdue au sein du domaine %, i savoir —i—b, est done a priori
t
dgale & P, + P, La définition de la densité d'énergie électromagnétique iimpligue que :

db // —d-:
ces relations  conduisent d

w // Bgeep _P2=_/é/;.gdf_f£.ﬁ-a§.

D'aprés le théoréme de la divergence, ona :

/fi eﬁ-@:/é/mveﬁdn
f/ L= fé/;-zm_/é/dw.aﬁm.

cetterelation estvalable ouel aue soit le domaine 2. on peut finalement écrire aue :

Donc

% +TE+dive =

cette relation traduit le bilan local de I énergie électromagnétique, avee un vecteur
2 dont |'expression en fonction du champ électromagnétique ( E, B) sera définie dans
la prochaine section.

Vecteur de Poynting

Sotent a et b deux vecteurs non nuls, I aprés " analyse vectorielle, on peut écrire gue :
divigabl=h - wola—a - olh.
L’ application de cette relation au champ électromagnétique ' écrit :

diviEAB)=B - rolE — E - rotB.

L' équation de Maxwell-Faraday : rotE = —%—B soiL
t
0B _ 108
B-mE=-8- 35 =%
L’ équation de Maxwell-Ampére :
- - AE .
rot8 = u,j + .EnuﬂE sont
oF 10E
E-mlB= uﬂf - E+ Eﬂu“E? = u”j— - E+ Enu“;F

13
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3
2 - -
Donc diviEn Bi= —%a:a;ﬂr —u,j - E- En“c.«%%—f .

qui peut " écrire :
a 1 3 Bz - = . E h, E _
E (EEUE +2—u(1) +J E + div m = ()

cette expression colneide avee le bilan local d'énergie si nous posons:

2
(EHEE + B—)
. Hy

el P =

=
(]
Pk | =

Llgy
Le vecteur 2 ainsi défini s'appelle le vecteur de Poynting. Rappelons gue le flux de

Z® atravers une surface donnée représente la quantité d’ énergie électromagnétique qui
traverse cette surface pendant 'unité de temps.

(9) Application aux ondes planes

Nous nous plagons dans le cas des ondes planes progressives dans le vide.
MNous savons gue dans le vide les champs £ et B sont liés par la relation :

m

k A
wr

B=

avec k = w/,c.ll en résulte immédiatement que :

S e— 1

5_EnknE)_KE-E)-EE-b _E% _ E

Ly Lip ! Hpd Mgt

=10
[}
=1
T
=

Cette relation montre gue le vecteur 52 est orientd dans la direction de propagation

Larelation B = knE

impligue que B = E /e, et comme .f_[_mﬂr:2 =l,ona:

2 2
l.‘:ﬁ.i:'.z=l£,r:2.ﬁ‘z=lﬂ— : B.
3 0 2 0 E'LI.(-. ) L

Il en résulte que dans ce cas les contributions des deux champs 4 la densité d’énergie
électromagnétique v sont égales. On peut alors écrire que :

3

r - -
=g Eci=—ch=uch.
Uy

Par ailleurs E et B éant fonetions de x — ¢, il en est de méme de 29,
A e d'exemple, considérons une onde plane sinusoidale monochromatique, se propageant suivant la direction Ox. On a :

E= En cos(kx —wi) et B= Euu:-ska — Wi,
E et B éunt orthogonaux et dans le rapport ¢. Le vecteur de Poynting s'écrit selon
—_:5’ - EnB
g

Sa valeur moyenne dans le temps en out point x est

] 3 3 -
=i Lce, = EUr:E(; Ccos"(kx —wie,.

5 R - 2 gy
< P »= gueE] <cosTlkx —wr) > €, = [EE_,L'EL“.-"?)EJ:.
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Chapitre 2. Equations de Maxwell

la densité d’énergie Electromagnétigue en un point d’abscisse x 8" éerit
2 2
W=y Ei; cos T kx — wr).

Sa valeur movenne est une valeur constante :

<u>=< g Elcostkx —wi) >= gl f2=c< P >,

Application aux ondes sphériques

Les champs associés aux ondes sphériques sont de la
forme suivante :

¢RJ)=%[fU—fﬁ)+§U+fﬁﬂ~

Considérons une onde sphérique dont le champ &lec-

trique & pour expression E = %Eﬂe"': browigs = Egilg,

dans un systéme de coordonnées sphérigues de vecteurs

de base [Er,EE,,Eq:,}. ”
L’ éguation de Maxwell-Faraday donne : X

rolE = _EI_E =iwhB sOML
ar
1 (Elisin E'Eq:,]l 0Eg
rain@ k] Dip Y
= ] == ] 1 1 QE, Q(rE) 1 0
B= —mlE = — - - — £ =
EwﬂL i r (Em B dy ar i 1/ 2irEy)
1 (a(rEE,jl B aE, - Tor
r ar ag
et donc
B = EEUE"':LF_L”HE@ = Bl

En notation réelle, le champ électromagnétigue 8" &crit done :

E= lEUms(k F—wiiy et B= iEﬂ cos(kr —u_:ur]u?q:,,
ro wr -

w S
avec k = —, le vecteur de Poynting 8" écrit
c

3

EnB_ E

3 -
= cos (ke — wiu,.
Ly g

5=

La valeur moyenne du vecteur de Poynling 8" &crit
2
Ey

3
2riuge

< P>= "
Ler auss, on peulremarguer que -:3’ est colingaire 4 la direction de propagation de 'onde.
Le flux du vecteur 22 i travers une demi-sphitre de rayon r = R centrée 4 Porigine
s éerit
2 g2 2 emy2 2
¢=’/‘1f Eo ¥ 2mrsin@ixed @ = :'”:_.['1’/“1f :ainE'dE‘::'TE['1
] ]

)
—g 2rye UgC Ja=n Ut

On constate gue ce flux indépendant de R.



