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Année universitaire : 2018-2019 

Semestre : 05 
UŶitĠ d’eŶseigŶeŵeŶt : Fondamentale  
Matière : Mesure et Intégration 
Crédits : 6 
Coefficient : 4 
Objectifs de l’eŶseigŶeŵeŶt : Faiƌe dĠĐouvƌiƌ à l͛ĠtudiaŶt uŶe Ŷouvelle thĠoƌie Ƌui est la thĠoƌie de la 
ŵesuƌe aiŶsi Ƌue soŶ appliĐatioŶ auǆ pƌoďaďilitĠs, le plaçaŶt daŶs uŶ Ŷouveau ĐoŶteǆte d͛espaĐes Ƌui soŶt 
les espaĐes ŵesuƌĠs, paƌ suite uŶe laƌge thĠoƌie suƌ l͛iŶtégration est définie, en particulier celle de Lebesgue 
lui peƌŵettaŶt de se faŵiliaƌiseƌ aveĐ les gƌaŶds ƌĠsultats de l͛iŶtĠgƌatioŶ tels le thĠoƌğŵe de la ĐoŶveƌgeŶĐe 
dominée de Lebesgue et les théorèmes de Fubini.   
Connaissances préalables recommandées :   Algèbre 1 et 2, Topologie 
Contenu de la matière :  
Chapitre 1: Tribus et mesures 

 Rappels sur la théorie des ensembles. 

 Algèbres et tribus. 

 Mesures positives, probabilité. 

 Propriétés des mesures, mesures extérieurs, mesures complètes 

 La mesure de Lebesgue sur la tribu des boréliens 
Chapitre 2: Fonctions mesurables, variables aléatoires 

 Fonctions étagées. 

 Fonctions mesurables et variables aléatoires. 

 Caractérisation de la mesurabilité. 

 Convergence p.p et convergence en mesure. 
Chapitre 3: Fonctions intégrables 

 Intégrale d'une fonction étagée positive. 

 Intégrale d'une fonction mesurable positive. 

 IŶtĠgƌale d͛uŶe foŶĐtioŶ ŵesuƌaďle. 
 CoŵpaƌaisoŶ de l͛iŶtĠgƌale de Leďesgue aveĐ l͛iŶtĠgƌal de ‘ieŵaŶŶ 

 Mesure et densité de probabilité 

 Convergence monotone et lemme de Fatou 

 L'espace 1
L  des fonctions intégrables 

 Théorème de convergence dominée dans 1
L  

 Continuité et dérivabilité sous le signe somme  
Chapitre 4: Produit d'espaces mesurés 

 Mesure produit, définition 

 Théorème de Fubini et conséquences 
 
Mode d’ĠvaluatioŶ: Examen (60%) , contrôle continu (40%) 
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